
高校数学 B 数列

階差型数列の漸化式
次の漸化式で表された数列 {an}の
一般項を求めよ。
a1 = 1, an+1 = an + 3n2 + 5n
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今回の学習目標
階差型数列の漸化式から一般項
● 漸化式から階差型数列であることを判断
● 階差数列の特徴を活かして解決
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隣接する２項間の差に規則性がある場合
a1 a2 a3 a4 · · ·

+1 +2 +3 +4

an+1 = an + n

階差型漸化式� �
階差型漸化式 an+1 = an + f (n)

等差型漸化式 an+1 = an + d� �
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例 1 次の漸化式で表された数列 {an}の一般項を求
めよ。
(1) a1 = 2, an+1 = an + 4n

(2) a1 = 1, an+1 = an + 3n2 + 5n
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例 1 次の漸化式で表された数列 {an}の一般項を求めよ。
(1) a1 = 2, an+1 = an + 4n

an+1 − an = 4n
a2 − a1 = 4 · 1

a3− a2 = 4 · 2
a4− a3 = 4 · 3
a5− a4 = 4 · 4

...
...

+) an− an−1 = 4 · (n− 1)
an − a1 = 4{1 + 2 + 3 + 4 + · · · (n− 1)}

an − 2 = 4 · n(n− 1)

2
an = 2n2 − 2n+2 この式は、a1 = 2も満たす。

答 an = 2n2 − 2n+ 2
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例 1 次の漸化式で表された数列 {an}の一般項を求めよ。
(2) a1 = 1, an+1 = an + 3n2 + 5n

an+1 − an = 3n2 + 5n

an − 1 = 3
n(n− 1)(2n− 1)

6
+ 5

n(n− 1)

2

an =
1

2

{
2n3 − 3n2 + n+ 5n2 − 5n

}
+ 1

=
1

2
(2n3 + 2n2 − 4n+ 2)

= n3 + n2 − 2n+ 1
この式は、a1 = 1も満たす。
答 an = n3 + n2 − 2n+ 1
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...
...
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n−1∑
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k
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n(n− 1)(2n− 1)

6
+ 5

n(n− 1)

2

an =
1

2
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2
(2n3 + 2n2 − 4n+ 2)

= n3 + n2 − 2n+ 1
この式は、a1 = 1も満たす。
答 an = n3 + n2 − 2n+ 1
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ビデオを止めて問題を解いてみよう
問 1 次の漸化式で表された数列 {an}の一般項を求

めよ。
(1) a1 = 1, an+1 = an + 6n + 5

(2) a1 = 8, an+1 = an + 3n
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an − a1 = 6{1 + 2 + · · ·+ (n− 1)}+ 5(n− 1)
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+ 5(n− 1)
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(2) a1 = 8, an+1 = an + 3n

an+1 − an = 3n

a2 − a1 = 31

a3 − a2 = 32

a4 − a3 = 33

a5 − a4 = 34
...

...
+) an − an−1 = 3n−1

an − a1 = 31 + 32 + 33 + · · ·+ 3n−1

an − 8 =
3− 3n

1− 3

an =
1

2
(3n − 3) +

16

2
答 an =

1

2
(3n + 13)
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今回の学習目標
階差型数列の漸化式から一般項
● 漸化式から階差型数列であることを判断
● 階差数列の特徴を活かして解決
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