
数列 P1400 自然数の２乗の和 組 番 名前
Σの公式 (2) 自然数の２乗の和� �
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なぜこの式が成り立つのか？
4∑
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k2 = 12 + 22 + 32 + 42

= (1× 1) + (2× 2) + (3× 3) + (4× 4)
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これを一般化してみよう。
n∑
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k2 = 12 + 22 + 32 + · · ·+ n2

= (1) + (2 + 2) + (3 + 3 + 3) + · · ·+ (n+ n+ · · ·+ n)
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問 39 下の図を完成させ、
10∑
k=1

k2 の値を求めなさい。
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例 13 次の和を求めよ。

(1)

20∑
k=1

k2

(2)

20∑
k=1

2k2

(3) 32 + 62 + 92 + · · ·+ 602

問 40 次の和を求めよ。

(1)

12∑
k=1

k2

(2)

12∑
k=1

2k2

(3) 42 + 82 + 122 + · · ·+ 482



*+*+*+*+*+*+*+*+ 【解答】*+*+*+*+*+*+*+*+

問 39 下の図を完成させ、
10∑
k=1

k2 の値を求めなさい。
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x = 21

10∑
k=1

k2 =
1

3
· 21 · (1 + 10) · 10

2
= 385

答 385

例 13 次の和を求めよ。

(1)

20∑
k=1

k2 =
1

6
· 20 · (21)(41) = 2870

(2)

20∑
k=1

2k2 = 2

20∑
k=1

k2 = 2× 2870 = 5740

(3) 32 + 62 + 92 + · · ·+ 602

= (3 · 1)2 + (3 · 2)2 + (3 · 3)2 + · · ·+ (3 · 20)2

=

20∑
k=1

(3k)2 = 9

20∑
k=1

k2 = 9× 2870 = 25830

問 40 次の和を求めよ。

(1)

12∑
k=1

k2 =
1

6
· 12 · (13)(25) = 650

(2)

12∑
k=1

2k2 = 2

12∑
k=1

k2 = 2× 650 = 1300

(3) 42 + 82 + 122 · · · 482

= (4 · 1)2 + (4 · 2)2 + (4 · 3)2 + · · ·+ (4 · 12)2

=

12∑
k=1

(4k)2 = 16

12∑
k=1

k2

= 16× 650 = 10400


