
数列 P1300 シグマの基本性質 組 番 名前
Σの公式 (1)� �
1

n∑
k=1

c = nc

2

n∑
k=1

k =
1

2
n(n+ 1)

� �
証明

1

n∑
k=1

c = c+ c+ c+ · · ·+ c = nc

2

n∑
k=1

k = 1 + 2 + 3 + · · ·+ n =
(1 + n)n

2

初項 1、末項 n、項数 nの等差数列だから

例 37 次の値を求めよ。

(1)

5∑
k=1

3

(2)

n∑
k=1

3

(3)

4∑
k=1

k

(4)

2n∑
k=1

k

問 37 次の値を求めよ。

(1)

7∑
k=1

√
3

(2)

n∑
k=1

√
3

(3)

10∑
k=1

k

(4)

n−1∑
k=1

k

Σの基本性質� �
1

n∑
k=1

(ak + bk) =

n∑
k=1

ak +

n∑
k=1

bk

2

n∑
k=1

c · ak = c

n∑
k=1

ak

3

n∑
k=m

ak =

n∑
k=1

ak−
m−1∑
k=1

ak 但し、0 < m < n

� �
例 38 次の値を求めよ。

(1)

10∑
k=1

(k + 3)

(2)

10∑
k=1

7k

(3)

20∑
k=11

k

問 38 次の値を求めよ。

(1)

100∑
k=1

(k + 2)

(2)

100∑
k=1

2k

(3)

200∑
k=100

k



*+*+*+*+*+*+*+*+ 【解答】*+*+*+*+*+*+*+*+

例 37 次の値を求めよ。

(1)

5∑
k=1

3 = 3 + 3 + 3 + 3 + 3

= 5 · 3 = 15 答

(2)

n∑
k=1

3 = 3 + 3 + 3 + · · ·+ 3 + 3

= 3n 答

(3)

4∑
k=1

k = 1 + 2 + 3 + 4

=
1

2
· 4(4 + 1) = 10 答

(4)

2n∑
k=1

k = 1 + 2 + 3 + · · ·+ 2n

=
1

2
2n(2n+ 1) = n(2n+ 1) 答

問 37 次の値を求めよ。

(1)

7∑
k=1

√
3 =

√
3 +

√
3 +

√
3 + · · ·+

√
3

= 7
√
3 答

(2)

n∑
k=1

√
3 =

√
3 +

√
3 +

√
3 + · · ·+

√
3

= n
√
3 答

(3)

10∑
k=1

k = 1 + 2 + 3 + · · ·+ 10

=
1

2
· 10(10 + 1) = 55 答

(4)

n−1∑
k=1

k = 1 + 2 + 3 + · · ·+ (n− 1)

=
1

2
(n− 1){(n− 1) + 1} =

1

2
(n− 1)n 答

例 38 次の値を求めよ。

(1)

10∑
k=1

(k + 3) =

10∑
k=1

k +

10∑
k=1

3

=
1

2
10(10 + 1) + 10 · 3 = 85 答

(2)

10∑
k=1

7k = 7

10∑
k=1

k

= 7× 1

2
10(10 + 1) = 385 答

(3)

20∑
k=11

k =

20∑
k=1

k −
10∑
k=1

k

=
1

2
20(20 + 1)− 1

2
10(10 + 1)

= 10 · 21− 5 · 11 = 155 答

問 38 次の値を求めよ。

(1)

100∑
k=1

(k + 2) =

100∑
k=1

k +

100∑
k=1

2

=
1

2
100(100 + 1) + 100 · 2 = 5250 答

(2)

100∑
k=1

2k = 2

100∑
k=1

k

= 2 · 1
2
100(100 + 1) = 10100 答

(3)

200∑
k=100

k =

200∑
k=1

k −
99∑
k=1

k

=
1

2
200(200 + 1)− 1

2
99(99 + 1) = 15150 答

証明 　Σの基本性質
1

(左辺) =

n∑
k=1

(ak + bk)

= (a1 + b1) + (a2 + b2) + · · ·+ (an + bn)

= (a1 + a2 + · · ·+ an) + (b1 + b2 + · · ·+ bn)

(右辺) =

n∑
k=1

ak +

n∑
k=1

bk

= (a1 + a2 + · · ·+ an) + (b1 + b2 + · · ·+ bn)

よって、 (左辺) = (右辺)

2

(左辺) =

n∑
k=1

c · ak

= c · a1 + c · a2 + · · ·+ c · an
= c(a1 + a2 + · · ·+ an)

(右辺) = c

n∑
k=1

·ak

= c(a1 + a2 + · · ·+ an)

よって、 (左辺) = (右辺)

3 0 < m < nのとき、

(左辺) =

n∑
k=m

ak = am + am+1 + · · ·+ an

(左辺) =

n∑
k=1

ak −
m−1∑
k=1

ak

= (a1 + a2 + · · ·+ am−1 + am + am+1 + · · ·+ an)

−(a1 + a2 + · · ·+ am−1)

= am + am+1 + · · ·+ an



(a1 + a2 + · · ·+ a9 + a10 + a11 + a12 + · · ·+ a20)

−(a1 + a2 + · · ·+ a9 + a10)

= (a11 + a12 + · · ·+ a20)


